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1.  TÓM TẮT NỘI DUNG LUẬN ÁN
Trong luận án này, chúng tôi tập trung mô tả nhóm con của nhóm tuyến tính tổng quát, nhóm các ma trận tam giác trên, nhóm Vershik-Kerov, nhóm tuyến tính tổng quát ổn định sinh bởi các tập hợp cho trước. Cụ thể, luận án nghiên cứu nhóm con sinh bởi các ma trận lũy đơn chỉ số , các ma trận -quadratic, các ma trận có cấp hữu hạn, các hoán tử. Ngoài ra, chúng tôi cũng quan tâm đến vấn đề xác định chiều dài phân tích của mỗi phần tử trong các nhóm con này thành tích của các phần tử trong tập sinh tương ứng.
2.  NHỮNG KẾT QUẢ MỚI CỦA LUẬN ÁN
1. [bookmark: OLE_LINK22][bookmark: OLE_LINK3][bookmark: OLE_LINK1][bookmark: OLE_LINK23]Giả sử  là một vành chia đại số trên tâm,  là một số nguyên dương và  là một ma trận tam giác trong . Khi đó,  có một dạng Jordan suy rộng. Hơn nữa, nếu các phần tử  đôi một không liên hợp với nhau thì  liên hợp với .
2. [bookmark: OLE_LINK24][bookmark: OLE_LINK25][bookmark: OLE_LINK5][bookmark: OLE_LINK4][bookmark: OLE_LINK26]Giả sử  là một vành chia sao cho mọi phần tử trong  đều là tích của nhiều nhất  hoán tử. Khi đó, mọi ma trận trong  (tương ứng, ) đều là tích của nhiều nhất  (tương ứng, ) ma trận lũy đơn chỉ số . Ngoài ra, nếu  không giao hoán và hữu hạn chiều trên tâm thì mọi ma trận trong  đều là tích của nhiều nhất bốn ma trận lũy đơn chỉ số .
3. [bookmark: OLE_LINK6][bookmark: OLE_LINK16][bookmark: OLE_LINK17][bookmark: OLE_LINK7][bookmark: OLE_LINK18][bookmark: OLE_LINK8]Giả sử  là một trường,  là một số nguyên dương,  và , trong đó . Luận án thiết lập một số điều kiện để một ma trận có thể biểu diễn được thành tích của các ma trận -quadratic trong  và . Qua đó, luận án mô tả tất cả các ma trận trong nhóm con sinh bởi các ma trận như vậy dựa vào các hệ số trên đường chéo chính hoặc định thức của chúng. 
4. [bookmark: OLE_LINK15][bookmark: OLE_LINK19][bookmark: OLE_LINK20][bookmark: OLE_LINK21][bookmark: OLE_LINK9]Cho  là một vành kết hợp có đơn vị,  là một trường,  và  là các số nguyên. Luận án thiết lập được các điều kiện cần và đủ để một ma trận có thể biểu diễn được thành tích của các ma trận có cấp là ước của  trong ,  và . Như một ứng dụng, luận án thu được các kết quả về các nhóm sinh bởi các ma trận đối hợp. 
5. [bookmark: OLE_LINK13]Cho  là một trường tùy ý có nhiều hơn ba phần tử. Mọi phần tử trong nhóm  đều là một hoán tử của hai ma trận trong .
3.  CÁC ỨNG DỤNG/ KHẢ NĂNG ỨNG DỤNG TRONG THỰC TIỄN HAY NHỮNG VẤN ĐỀ CÒN BỎ NGỎ CẦN TIẾP TỤC NGHIÊN CỨU
Bài toán này có nhiều ứng dụng và liên quan đến một số bài toán khác trong lĩnh vực Lý thuyết nhóm, đặc biệt là Lý thuyết nhóm không giao hoán. Một số vấn đề mở cần tiếp tục được nghiên cứu bao gồm:
1. Mô tả nhóm con của các nhóm tuyến tính sinh bởi các ma trận bị triệt tiêu bởi một đa thức cho trước có bậc lớn hơn 2.
2. Phân loại các ma trận dựa vào chiều dài phân tích của chúng thành tích của các phần tử trong tập sinh tương ứng.
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1.  SUMMARY
In this thesis, we focus on describing subgroups of the general linear group, the group of upper triangular matrices, the Vershik-Kerov group, and the stable general linear group generated by certain given sets of generators. Specifically, the thesis studies subgroups generated by unipotent matrices of index , -quadratic matrices, matrices of finite order, and commutators. Additionally, we are also concerned with determining the decomposition length of each element in these subgroups into products of elements from the corresponding generating sets.
2.  NOVELTY OF THESIS
1. Suppose that  is a division ring which is algebraic over its center,  is a positive integer, and  is a triangular matrix in . Then  admits a generalized Jordan form. Moreover, if the elements  are pairwise nonconjugate, then  is conjugate to .
2. Suppose that  is a division ring such that every element of  can be written as a product of at most  commutators. Then every matrix in  (respectively, ) is a product of at most  (respectively, ) unipotent matrices of index 2. Furthermore, if  is noncommutative and finite-dimensional over its center, then every matrix in  is a product of at most four unipotent matrices of index 2.
3. Let  be a field,  a positive integer,  and , where . This thesis establishes several conditions under which a matrix can be expressed as a product of -quadratic matrices in  and . Consequently, it characterizes all matrices in the subgroup generated by such matrices based on their diagonal entries or their determinants.
4. Let  be an associative ring with identity,  a field, , and let  be integers. This thesis establishes necessary and sufficient conditions for a matrix to be expressed as a product of matrices whose orders divide  in ,  and . As an application, several results on groups generated by involutory matrices are obtained.
5. [bookmark: OLE_LINK14]Let  be a field with more than three elements. Every element of the group  is a commutator of two matrices in .
3.  APPLICATIONS/ APPLICABILITY/ PERSPECTIVE
This research topic has many applications and connections to other problems in the field of Group Theory, particularly Non-commutative Group Theory. Some open problems that require further investigation include:
1. Describing subgroups of linear groups generated by matrices annihilated by a given polynomial of degree greater than 2.
2. Classifying matrices based on their decomposition length into products of elements of the corresponding generating sets.
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