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1. TÓM TẮT NỘI DUNG LUẬN ÁN
Nghiên cứu của chúng tôi tập trung vào việc xác định độ dài của một số phân tích ma trận trên vành chia . Các nội dung chính của nghiên cứu gồm: ước lượng độ dài đối hợp, độ dài hoán tử đối hợp của các ma trận trong nhóm và nhóm tuyến tính đặc biệt bậc ; đồng thời ước lượng độ dài hoán tử lũy đơn chỉ số  của ma trận trong nhóm tuyến tính đặc biệt  bậc  trên vành chia quaternion thực 
2. NHỮNG KẾT QUẢ MỚI CỦA LUẬN ÁN
Cho  là vành chia và .
a. Độ rộng hoán tử của nhóm 
Cho  là đại số chia có nhiều hơn  phần tử. Khi đó,

Hơn nữa, nếu  là trường vô hạn hoặc vành chia quaternion thực thì mọi phần tử trong nhóm  đều có thể viết thành dạng một hoán tử.
b. Độ rộng đối hợp của nhóm con  , sinh bởi tập hợp các ma trận đối hợp trong nhóm 
Cho  là đại số chia không giao hoán thỏa mãn . Khi đó,

c. Độ rộng hoán tử đối hợp của nhóm 
(1) Cho  là trường có nhiều hơn hai phần tử. Khi đó,

(2) Cho  là đại số chia vô hạn sao cho  và . Khi đó,
 nếu  và 
 nếu  và 
 nếu 
(3) Cho  là vành chia sao cho  và  Khi đó,
 nếu  và 
 nếu  và 
 nếu 
d. Độ rộng hoán tử lũy đơn chỉ số  của 
.
e. Độ rộng hoán tử đối hợp lệch của 
.
3. CÁC ỨNG DỤNG/ KHẢ NĂNG ỨNG DỤNG TRONG THỰC TIỄN HAY NHỮNG VẤN ĐỀ CÒN BỎ NGỎ CẦN TIẾP TỤC NGHIÊN CỨU	
Ước lượng độ dài hoán tử của các ma trận trong nhóm khi  là vành chia có số chiều lớn hơn bốn.  Nghiên cứu các vấn đề mở trong  N. T. T. Ha, A survey of lengths of linear groups with respect to certain generating sets, Commun. Korean Math. Soc. 39 (2024), No. 2, 279–302.
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1. SUMMARY  
Our research focuses on determining the lengths of certain matrix decompositions over division rings . The main contents of the study include: estimating the commutator length of matrices within the group ; estimating the length of involutions and the length of commutators of involutions for matrices in the special linear group  for ; and estimating the length of commutators of unipotents index  in the special linear group for  over the real quaternion ring .
2. NOVELTY OF THESIS
Assume  is a division ring and .
a. The commutator width of the group 
Let  be a division algebra with more than  elements. Then,

Furthermore, if  is either an infinite field or the real quaternion division ring then every matrix in the group  can be written as a commutator.
b. The width of involutions of , generated by the set of involutions in 
Suppose  is a noncommutative division algebra such that . Then,

c. The width of commutators of involutions of 
(1) Suppose  is a field more than two elements. Then, .
(2) Assume  is an infinite division algebra such that  and . Then,
 if  and 
 if  and 
 if 
(3) Assume  is a division ring such that  and  Then,
 if  and 
 if  and 
 if 
d. The width of commutators of unipotents index  of  
.
e. The width of commutators of skew-involution of  
.
3. APPLICATIONS/ APPLICABILITY/ PERSPECTIVE
 We will continue estimating the length of commutators for matrices in the group when  is a division ring with dimension greater than four. Studying open issues in N. T. T. Ha, A survey of lengths of linear groups with respect to certain generating sets, Commun. Korean Math. Soc. 39 (2024), No. 2, 279–302.
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